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BAI TAP HINH HQOC NANG CAO MON TOAN LOP 12
1. H¢ thirc lwgng trong tam gidc vuong : cho AABC vuong 6 A ta co :
a) Dinh ly Pitago: BC* = AB* + AC”?

A
b) BA’=BH.BC; CA>=CH.CB
c) AB.AC=BC.AH ; AH?=BH.HC c b
d 1 1 N 1
) AH? AB? AC? M H\ M
e) BC=2AM B .
: b C b C
fy sinB=—, cosB=—, tanB=—,cotB=—
a a C b
: _ b
g) b=a.sinB=acosC, c=a.sinC=a.cosB, a= —; = ,b=c.tanB=c.cotC
sinB cosC
2. H¢ thirc lwgng trong tam gidc thuong:
* Dinh 1y ham s6 Cosin: a?= b2+ c?- 2bc.cosA
" Binh 16 ham <& a b C 2R
Dinh 1y ham so0 Sin: - =— = =
AR A0S sinA sinB sinC
3. Cac cong thure tinh dién tich.
a/ Cong thirc tinh dién tich ctua tam giac:
1 1 . ab.c a+b+c
S==ah,=—absinC=——=pr=p.(p-a)(p-b)(p-cC) wip=——
Sah=2 n = Pr=yP(p-a)(P-b)(p—C) vsip="—
1 ‘ CRVE]
Dic bigt :* AABC vudng ¢ A : |S = 5 AB.AC| = AABC d&u canh a: S = A
X L 3 X s .
* Puong cao tam gidc déu = canh x X * Puong chéo hinh vuéng = canh x \/5
b/ Dién tich hinh vuéng : S = canh x canh ¢/ Dién tich hinh chir nhat : S = dai x rong

d/ Dién tich hinh thoi : S = %(chiéu dai x chiéu ngan) e/ Dién tich hinh binh hanh : S = d4y x chiéu
Cao

1 ;
f/ Dién tich hinh thang : S = 5 (day 16n + day nho) x chiéu cao

2
g. Dién tich hinh tron: S = 7.R
4. Cong thuc thé tich

THE TICH KHOI LANG TRU: véi {B:died tich fiay; h: chieé cao

Thé tich khéi hép chiv nhdt. N =ab.c| vdia, b, ¢ 1a bakich thude

Thé tich khéi lgp phwong: = a°| véi a 1a d6 dai canh
o , ] 1 B : diea tich fay
THE TICH KHOI CHOP. N==Bh| v&i \,_ . . .
3 h: chiea cao

TI SO THE TICH TU DIEN: Cho khéi tir dién SABC va A’, B’, C’ 1a cac diém tuy Y lan luot thudc
Vaee _ SA'SB' SC!
\Y/ SA SB SC

SABC

SA, SB, SC ta co:
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THE TICH KHOI CHOP CUT:

Vv =2(B+ B+ BB')

vOl {

B, B': diea tich hai fiay

h: chiea cao
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* Mt s6 dang hinh thwong giip:
S

B B C

Hinh chop day tam giac

Hinh chép day tir gidc Hinh chop day hinh thang

A C

B
Hinh chop c6 déy 1a hbh, ht, hen, hv Hinh chop day tam giac c6 SA L day

Hinh chop day hinh thang c6 SA L day

A B A: A B

C D C D 4

| A’E
A’l B’ ,)- ————————————— )

A’ \/ B’ [t B

C’ Da C’ D’ C,

Lang tru dung tam giac Hinh hop chit nhat Hinh 1ap phuong
TRANG 3
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, ‘ BAI TAP
Bai 1: Cho khoi chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a. Cac canh bén tao véi day mot goc 60°.

3
Tinh thé tich khéi chép S.ABC. Ds: V. a3

SABC 12
Bai 2: Cho khdi chop déu S.ABC c6 canh day bang 2a. Goc tao bai canh bén va day mot goc 30°. Tinh
a*2\3
r 1 9 ) ) 2 r
Bai 3: Cho khoi chop déu S.ABC c6 canh day bang 2a, canh bén bang 2a. Tinh thé tich cta khoi chop

3
SABC. Ps: V... = a’2y2

S.ABC 3

Bai 4: Cho khdi chép déu S.ABC c6 canh ddy bang a. Goc tao boi mit bén va day mot goc 60°. Tinh thé

3
tich khéi chop S.ABC. Ds: V, .. = az_*f

Bai 5: Cho khdi chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai A, canh SB L (ABCD). Biét AB = 3a,
AC = 4a, SC = \/29a. Tinh thé tich khéi chop S.ABC. s: V. = 4a°

thé tich khéi chép S.ABC. Ds: V. =

3
Bai 6: Tinh thé tich khéi t dién déu ABCD c6 canh bang a. Ps: V. a \/5

D.ABC — T

Bai 7: Cho khéi chép S.ABC c6 dudng cao SA = a, day la tam giac vudng can, AB =BC =a. B’ 1a
trung diém cuia SB va C’ 1a chan duong cao ha tir A cua tam giac SAC.

a3

a. Tinh thé tich khoi chép S.ABC. Ds: V.. = s b. Chimg minh: SC 1 (AB'C")
. . a’
C. Tinh thé tich khoi chop S.AB’C’. Ds: V . = %
Bai 8: Cho hinh chop S.ABC, c6 ddy ABC la tam giac déu canh bang a, SA L (ABCD)va SA = 2a. Goi
E, F lan luot 13 hinh chiéu vudng goc cua diém A trén canh SB, SC.
\ . aﬁﬁ . . 8a3\/§
a. Tinh thé tich khoi chop S.ABC. Ds: V,,.=—— Db. Tinh thé tich khoi chop S.AEF. Ps: V. =———
' 6 ' 75

c. Tinh ti s thé tich ctia hai khdi chép S.AEF va ABCEF. Ds: %
Bai 9: Cho khdi chop tam giac déu S.ABC, c6 day ABC la tam giac déu canh bang a, canh bén bang 2a.
Goi I, J 1an luot 1a trung diém cua canh SA, SB.
: . 1L . . *J11
a. Tinh thé tich khoi chop S.ABC. Ds: V. = al\/z_ b. Tinh thé tich khoi chop S.1IC. Ds: V; . = %
Bai 10: Cho hinh chép S.ABC, c¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh bang a, canh SA vudng goc voi day
ABC va canh SC tao véi day goc 30°. Goi I, J 1an luot 13 trung diém cta canh SB, SC.
3 3

a. Tinh thé tich khéi chop S.ABC. Ds: V, =f2 b. Tinh thé tich khéi chép S.AILL Bs: V,, | = 2—8

Bai 11: Cho hinh chép déu S.ABCD c6 anh day bang a. Goc SAC =45°. Tinh thé tich hinh chép

3
S.ABCD. Ps: V... = a2

S.ABCD 6

Bai 12: Cho khdi chop S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bang a. Canh SA vuéng véi day va

3
SC = 2a. Tinh thé tich hinh chép S.ABCD. Bs: V. ﬂ

S.ABCD — 3

Bai 13: Cho khéi chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh bang 2a. Canh SB vuéng véi day va

3
SC = 3a. Tinh thé tich hinh chop S.ABCD. Ds: V. = M

S.ABCD 3
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Bai 14: Cho khdi chop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudéng canh bang 2a. Canh SB L (ABCD) va SD
= 3a.
a. Chirng minh Cac mat bén cta hinh chép 1a cac tam giac vuéng.
3
b. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD. Ds: V, . = 22

S. ABCD 3

Bai 15: Cho khéi chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi va canh AC = 2a, BD = a. Canh
SA 1 (ABCD) va SA = 2a.

a3

a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. Ds: V.. = b. Chimg minh: (SBD) L (SAC)

Bai 29: Trong khong gian Oxyz cho M(1;-1;2), N(2;0;1)
a) Tim toa do giao diém | cua duong thang MN véi mp(Oxy)
b) Piém | chia doan MN theo ti s6 nao?
¢) Tim toa d6 diém P ddi xtng véi M qua N
Bai 30: Trong khdng gian Oxyz cho A(1;2;3), B(0;4;-1), C(3;-2;-5), D(5;-6;3).
a) Chung minh: ABCD la hinh thang
b) Goi M,N,P,Q lan luot 1a trung diém cua céc doan AB, AD, CB va CD. Chirng minh: cac tam giac
APQ va CMN c6 cung trong tam.
Bai 31: Trong khong gian Oxyz cho tam giac ABC c6 diém C(-2;2;2) va trong tam G(-1;1;2)
a) Tim toa do cac dinh A, B cta tam gidc ABC biét A thuéc mp(Oxy), B thudc Oz
b) Goi H 1a trung diém cua BC, E 1a diém d6i xing cia H qua A. Tim toa d6 diém K trén dudng
thang AC dé B, E, K thang hang.
Bai 32:Cho tam giac ABC cé A(2;3;1), B(0;-1;2), C(1;0;3).
a) Tim toa d6 chan duong cao H ha tir dinh A cua tam giac ABC.
b) Tim toa do giao diém D cua duong thang AH v&i duong tron ngoai tiép tam giac ABC. (Hudng
dan: sd tich vo huéng HA.HD=HC.HB)
Bai 33: Trong khong gian Oxyz cho A(1;1;2), B(2;4;-1).
a) Tim toa do cac diém A; va A; 1an luot 12 hinh chiéu cta A trén mp(Oxy) va truc Oz
b) Tim toa do diém M thudc mp(Oxy) dé MA+MB c6 gia tri nho nhat.
Bai 34: Trong khdng gian Oxyz cho hinh chit nhat OABC c6 A(0;0;3), B(3;4;0). Goi M 1a trung diém
BC.
a) Tim toa do cac diém B va M
b) Tim toa do diém N trén canh AB ¢¢ ON L AM
Bai 35:Cho tam giac ABC c6 A(-2;0;1), B(0;-1;1), C(0;0;-1)
a) Tim toa d6 tim duong tron ngoai tiép tam gidc ABC va tinh ban kinh ctia duong tron d6
b) Tim toa dd truc tam H cua tam giac ABC
Bai 36: Cho tam giac ABC c6 A(0;0;2), B(0;1;0), C(1;2;3)
a) Tim toa do S thuoc Oy dé tir dién SABC c6 thé tich bang 2
b) Tim toa do hinh chiéu H cta O trén mp(ABC)
Bai 37: Cho A(1;2;-4), B(1;-3;1), C(0;1;3). Lap phuong trinh mat cau trong moi truong hop sau
a) COtam 1(3;2;-1) va tiép xuc voi dudng thang AB
b) C6 tam K thudc mp(Oyz) va tiép xuc véi mp(ABC) tai A
Bai 38: Cho mc (S) c6 phuong trinh x* +y? + 22 —6x+2y+4z+5=0 va 3 diém A(1;-1;2), B(2;0;1),
C(-1;2;2).
a) Tim tam | va ban kinh R ctia mit cau (S)
b) Chimg minh ring duong thang AB cit mit cau (S)
¢) Chimg minh: mp(OAC) cit mit cau (S), tim ban kinh duong tron thiét dién.
Bai 39: Cho 4 diém A(2;5;-4), B(1;6;3), C(-4:-1;12), D(-2;-3;-2)
a) Chirng minh: ABCD la mét hinh thang
b) Tinh dién tich hinh thang ABCD
Bai 40: Cho tam giac ABC c6 A(0;4;1), B(1;0;1), C(3;1;-2)
a) Tim toa dd tryc tam H cua tam giac ABC
b) Tim toa do tAm dudng tron ngoai tiép tam giac ABC
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Bai 41: Cho cac diem A(-1;2;0), B(0;0;1), C(0;3;0), D(2;1;0)
a) Chirng minh: A,B,C,D la cac dinh ctia mét tr dién. Tinh Vagcp
b) Tim toa do diém H 1a hinh chiéu cua D trén mp(ABC)
¢) Tim toa d6 diém E déi xtmg cua D qua (ABC)
Bai 42: Cho tir dién OABC c6 A(2;0;0), B(0;4;0), C(0;0;4). Viét phuong trinh mc ngoai tiép tir dién.
Tim toa dd tam va ban kinh ctia mc do
Bai 43: Cho cac diém A(0;-2;1), B(-1;0;1), C(0;0:-1). Lap phuong trinh mc c6 dudng tron 16n 1a duong
tron ngoai tiép tam giac ABC
Bai 44: Xét phuong trinh x* + y* + 22 — 2(sint)x + 4(cost)y + m =0 (*)
a) Tim m dé (*) 13 phuong trinh mot mit cau v6i moi t thude R. Tim tdm va ban kinh mc d6
b) Tim tap hop tam cta mc khi t thay doi
Bai 45: Cho 4 diém A(3;2;0), B(-13;2),C(L;0;1), D(0;—1;3) . Tim tip hop nhiing diém M trong khong
gian thoa méan cac diéu kién:
a) MAZ + MB? =23 b) [MA+ MEB + MC + MD)| = |MA + MB - 2MC|
Bai 46: Trong khong gian Oxyz cho A(-1;3;2), B(0;-4;3), C(4;1;-6) va cac mp (P): 2x+y-z-3=0 va (Q):
x+y+z=0. Viét phuong trinh mp(Q) trong cac truong hop sau:
a) Qua3diémA, B, C
b) Song song A, B va chira giao tuyen cua (P) va (Q).
Bai 47: Viét phuong trinh mp (&) trong mdi trudng hop sau:
a) (o) di qua hai diém P(3;0;-1), Q(0;-1;4) va vudng goc voi mp: 2x-3y+5z+7=0
b) () qua diém M(2;1;3), song song véi truc Oz va vudng goc voi mp: X+2y+5z-3=0
Bai 48: Cho hai diém A(4;2;3), B(0;-2;1)
a) Tim trén truc Ox diém M cach déu diém A va mp(P): x-y-3z-17=0
b) Viét phwong trinh (Q) biét (Q)//(P) va cach déu hai diém A,B.
Bai 49: Cho hai diém A(1;0;0), B(0;1;2). Tim (C) thudc Oz && mp(ABC) hop v6i mp: 2x-2y-z+5=0 mot
g6c 60.
Bai 50: Lap phuong trinh mit phang chira dudng thang AB véi A(0;0;1), B(2;2;3) va tiép xtc v6i mc:
X +y°+2°+2x-6y+42z-15=0
Bai 52: Cho mp (P) va mc (S) ¢6 cac phuong trinh: (P): 2x-3y+4z-5=0 va (S):
X2 +y?+2°+3x+4y—-52+6=0. CMR: (P) cit mat cau (S). Tinh béan kinh r va x4c dinh toa d¢ tam H
ctia dudng tron thiét dién.
Bai 52: Cho mat cau (S): X* +y? +2° —6x—2y+4z+5=0. Lap phuong trinh mp(P) théa man diéu
kién:
a) (P) tiép xtic voi mc (S) tai M(4;3;0)
b) (P) tiép xtc véi me(S) biét rang (P)/(Q): x+3y-z+2=0
Bai 53: Lap phuong trinh mit ciu c6 tam thudc Oy va tiép xtic v6i hai mp: x+2y-2z-3=0 va
X+2y-2z-5=0
.. . B X x y-1 z-3 )
Bai 54: Cho duong thang d va mp(P): d .5:—1:T,(P) 'X+y+z-10=0
a) Chung minh: d cit (P). Tim toa do giao diém
b) Tim phuong trinh hinh chiéu vuéng goc cia d Ién (P).
Bai 55:Cho d - X =t Y+3_2-3
1 2 1
a) Tim toa do | thudc d sao cho d(I,(P))=2
b) Tim toa do giao diém A cua d va (P). Viét phuong trinh tham s cua duong thang A ndm trong
mit phang (P), biét A qua A va vudng goc véi d.
Bai 66: Chod: 1= y_32 _Z _11 va chc didm A(1:1:1), B(L:-5:-2)
a) Chimg minh: cac duong thang AB va d cting nam trén mot mit phang
b) TIm toa d6 diém M thudc d sao cho |MA— MB| c6 gia tri 16n nhat.
Bai 57: Cho A(1;2;-4), B(1;-3;1), C(0;1;3). Lap phuong trinh mit cau trong mdi trudng hop sau

va mp(P): 2x+y-2z+9=0
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a) COtam I(3;2:-1) va tiép xuc v6i duong thing AB

b) C6 tdm K thuoc mp(Oyz) va tiép xuc voi mp(ABC) tai A
Bai 58: Cho tir dién OABC c6 A(2;0:0), B(0;4;0), C(0;0;4). Viét phuong trinh mc ngoai tiép tir dién.
Tim toa dd tam va ban kinh ctia mc do
Bai 59: Cho cac diém A(0;-2;1), B(-1:0;1), C(0;0;-1). Lap phuong trinh mc c6 dudng tron 16n 1a dudng
tron ngoai tiép tam giac ABC.
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