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BAI TAP HINH HOC NANG CAO

Dang 1: HINH LANG TRU - HINH CHOP CUT

Bai 1. Cho lang try ABC.A’B’C’. Goi M, M’ 14 trung diém BC, B’C".

a. Chirg minh rang AM // A’M’

b. Tim giao diém A’M // (AB’C”)

¢. Tim giao tuyén d ciia (AB’CD) va (BA'C’)

d. Tim giao diém cua d voi (AMA”)

Bai 2. Cho lang truy ABC.A’B’C’. Goi H 1a trung diém A’B’.

a. Chtrng minh rang CB’ // (AHC”)

b. Tim giao tuyén d cua (AB’C’) va (A’BC)

¢. Chtrng minh rang d // (BB’C’C)

Bai 3. Cho chép cut tam gidc ABC.A’B’C’ v6i ABC la day 16n. Goi S 1a diém dong quy ciia 3 duong thang
AA’, BB’, CC’. Chimg minh rang SA’ / SA =SB’ /SB=SC’/ SC

Dang 2: BAI TAP TONG HOP QUAN HE SONG SONG

Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh binh hanh tdm O. Go¢i M, N 1a trung diém SA, CD

a. Ching minh rang (OMN) // (SBC)

b. Tim giao diém I cia ON va (SAB)

¢. Goi G = SI N BM, H la trong tam ASCD. Ching minh rang GH // (SAD)

d. Goi J 1a trung diém AD, E thugc MJ. Chimg minh rang OE // (SCD)

Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh binh hanh tim O. Goi M, N, P 1a trung diém BC, CD, SC.

a. Ching minh rang (MNP) // (SBD)

b. Tim giao tuyén (SAB) va (SCD)

¢. Tim giao tuyén ctia (MNP) va (SAD). Suy ra giao diém ctia SA va (MNP)

d. Goi I=AP N SO, J = AM N SO. Ching minh rang I J // (MNP)

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh binh hanh. Goi I, J, K 1a trung diém SA, SB, BC

a. Ching minh rang 1J // (SCD), (1 JK) // (SCD)

b. Chimg minh rang (I JK) / SD

c. Tim giao diém AD va (I JK)

d. Xéc dinh thiét dién hinh chép va (I JK)

Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD day 1 hinh thang (AB 1a dy 16n). Goi M, N 14 trung diém BC, SB; P thudc
AD sao cho 2PD = PA.

a. Chirg minh rang MN // (SCD).

b. Tim giao diém SA va (MNP)

¢. Tim giao diém SO va (MNP) (véi O = AC N BD)

d. Goi G 1a trong tim ASAB. Chiing minh rang GP // (SBD)

Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD déy 14 hinh binh hanh tim O. Goi Q, E, F, I lan luot 1a trung diém BC, AD,
SD, SB.

a. Ching minh riang FO // (SBC).

b. Chting minh rang Al // (QEF).

¢. Tim giao diém J ciia SC va (QEF). Chting minh rang (I JE) / (ABCD)

d. Tim thiét dién hinh chop va (I JF). Thiét dién 1a hinh gi?

Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD déy 14 hinh binh hanh tam O. Goi M, N 1a trung diém SB, SC; lay diém P thudc
SA.

a. Tim giao tuyén ciia (SAB) va (SCD)

b. Tim giao diém SD va (MNP)

¢. Tim thiét dién hinh chop va (MNP). Thiét dién 14 hinh gi?

d. Goi J thuéc MN. Ching minh rang OJ // (SAD)

Dang 3: VECTOR TRONG KHONG GIAN

Bai 1. Cho ti dién ABCD. Goi L, J 1an luot 1a trung diém AD, BC. Goi G la trong tam tam giac BCD. Ching
minh ring AB+DC =21
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Bai 2. Cho tir dién ABCD. Goi E 14 trong tdm ctia ABCD; G 1a diém théa GA+GB+GC+GD =0. Chung
minh A, G, E thang hang. Tinh GE/GA.

Bai 3. Cho hai tr dién ABCD va A’B’C’D’. Chirng minh rang hai tr dién c6 cung trong tim khi va chi khi
AA'+BB'+CC'+DD'=0

Bai 4. Cho tir dién ABCD; lan luot léy M, N thudc cdc doan AB, CD sao cho: MA = 2MB va ND = 2NC. Cac
diém 1, J, P 1an luot thudc cac doan AD, MN, BC sao cho IA/ID = JM/IN = PB/PC = k. Chimg minh ba diém
I, J, P thang hang.

Bai 5. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’. Chitng minh rdng AB'+B'C'+D'D = AC

Bai 6. Cho lang tru ABC. A’B’C’. bat AA'=3, AB=hb,AC=¢. Goi G’ 1a trong tim A’B’C’. Hiy phan tich
AG' theo a,b,c

Bai 7. Cho hinh chép SABC. Ly M thudc SA, N thudc BC sao cho MB=-2MA, 2NB =CN . Chirng minh
rang AB, MN,SC ddng phang.

Bai 8. Cho hinh hop ABCD. A’B°C’D’. Goi K 1a giao diém AD’ va DA’. I 1a giao diém BD’ va DB’. Chung
minh AC,KI,B'C" ddng phéng.

Bai 9. Cho tif dién ABCD. Léy M thudc AD, N thudc BC sao cho: AM =3MD, NB=-3NC. Chiing minh
rang AB,DC, MN dong phang.

Bai 10. Cho lang try ABC. A’B’C’. Goi I, J 1an luot 1a trung diém BB’, A’C’; 1ay K thudc doan B’C” sao cho:
KC” =2KB’. Ching minh bén diém A, I, J, K dong phang

Dang 4: PUONG THANG VUONG GOC MAT PHANG

Bai 1. Cho hinh chop S.ABC day la ABC vudng can tai B, SA vudng goc voi (ABC)

a. Chtrng minh rang cic mit bén cta hinh chop 1a cac tam gidc vudng

b. Ké duong cao AD ctia SAB va duong cao AE ctia SAC. Ching minh AADE vuong va SC vudng goc voi
DE.

Bai 2. Cho hinh chop S.ABCD day 1a hinh vudng, SA vudng goc voi (ABCD).

a. Ching minh rang BC vudng goc véi (SAB); CD vudng goc véi (SAD)

b. Chimg minh rang BD vudng goc véi (SAC)

c. Ké AE vudng goc véi SB. Chirng minh rang SB vudng goc véi (ADE)

Bai 3. Cho hinh chop S.ABCD ddy la hinh vudng, SA =SB =SC = SD.

a. Ching minh rang SO vudng goc voi (ABCD), BD vuong goc voi (SAC)

b. Goi I 1a trung diém AB. Chting minh rang AB vubng goc voi (SOI)

c. Ké duong cao OJ cua SOI. Ching minh rang SA vuong goc voi OJ

Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh vudng tim O canh a. SA vuédng goc véi (ABCD) va SA = aV(3)

a. Chirng minh ASBC, ASCD la c4c tam giac vudng

b. Tinh goc gitta SD va (ABCD); SC va (SAD)

c. V& AH vudng goc v6i SB, AK vudng goc v6i SD. Ching minh rang AH vudng goc véi (SBC); SC vubng
goc voi (AHK)

d. Chirng minh rang BD vudng goc véi (SAC). Tinh goc giita SD va (SAC).

Bai 5. Cho hinh chop S.ABCD day 1a hinh thoi tdm O. Hai tam gidc SAB va SAC vudng ¢ A, cho SA =a, AC
=2aV(3)

a. Chirg minh ring SA vudng goc voi (ABCD)

b. Chting minh rang BD vudng géc véi SC

c. V& AH 1a duong cao ciia SAO. Chirng minh rang AH vudng goc véi (SBD)

d. Tinh goc gitra AO va (SBD).

Béi\/6. Cho hinh chép S.ABCD day ABCD la hinh vudng tim O, SO vudng goc vi (ABCD), SO = aV(3), AB
=av(2).

a. Chtrng minh rang BD vudng goc v6i SA; AC vudng goc v6i SB

b. V& CI vudng goc v6i SD, OJ vudng goc v6i SC. Chimg minh rang SD vudng goc v6i (ACT); SC vudng goc
véi (BDJ)

¢. Goi K 14 trung diém SB. Chimg minh rang OK vudng goc véi O

d. Tinh géc gilta SA va (ABCD)

Dang 5: HAI MAT PHANG VUONG GOC
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Bai 1. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng, SA vuoéng goc véi mat phang day.

a. Chtrng minh rang (SAC) vudng goc voi (SBD)

b. Goi BE, DF la duong cao ASBD. Chirng minh (AEF) vudng goc véi (SAC)

Bai 2. Cho hinh chop S.ABCD ddy la hinh vuéng tdm O canh a, SA = a, SA vudng goc v6i (ABCD)

a. Chtrng minh cac cip mit phang sau vudng goc nhau: (SAB) va (SAD); (SBC) va (SAB); (SCD) va (SAD)
b. Goi AL, AJ la dudng cao SAB, SAC. Chtrng minh rang (SCD) vudng goc véi (AL J)

c. Tinh géc giita hai mat phang (SBC) & (ABCD), (SBD) & (ABCD)

Bai 3. Cho tr dién ABCD, AD vudng goc voi (ABC), DE la duong cao cia ABCD

a. Chimg minh rang (ABC) vudng goc voi (ADE)

b. V& duong cao BF va duong cao BK ciia AABC va ABCD. Chimg minh rang (BFK) vudng goc voi (BCD)
c. Goi I, K 1an luot 13 tryc tim ciia AABC, ABCD. Chirng minh rang IK vudng goc véi (BCD).

Bai 4. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi I, J la trung diém AB, CD. Trén duong thing vudng goc (ABCD)
tai [ lay S.

a. Chtrng minh rang BC vudng goc voi (SAB), CD vudng goc véi (SI J), (SAB) vudng goc véi (SI J)

b. Goi M la trung diém BC. Chiirng minh rang (SIM) vudng goc véi (SBD)

c. Cho SI = a. Tinh goc gitra (SCD) va (ABCD)

Bai 5. Cho hinh chép déu S.ABCD, O 14 tim ABCD. Goi I 14 trung diém AB, cho SA =a, AB =a.

a. Ching minh rang (SAC) vudng goc véi (SBD), (SIO) vudng goc véi (SCD).

b. Goi OJ 1a dudng cao SOI. Chirng minh rang OJ vudng goc v6i SB

c. Goi BK 1a duong cao SBC. Chimg minh rang (SCD) vudng goc véi (BDK)

d. Tinh gdc gitra mat bén va mat day.

Béi\/G. Cho hinh chép S.ABCD day ABCD la hinh chit nhat, (SAB) vudng goc véi (ABCD). Cho AB =a, AD
=aV(2).

a. Chimg minh rang SA vuéng goc voi (ABCD), (SAD) vudng goc véi (SCD)

b. Goi AH la duong cao tam giac SAB. Chirng minh AH vudng goéc véi (SBC), (SBC) vudng goc vaoi (AHC)
c. Chirg minh rang DH vuéng goc v6i SB

d. Tinh goc gitra (SAC) va (SAD)

Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh vuong canh a tam O. Cho (SAB) vudng goéc v6i (ABCD), (SAD)
vuong goc voi (ABCD).

a. Chirg minh rang SA vudng goc voi (ABCD), BD vudng goc vai (SAC)

b. Goi AH, AK 14 dudng cao. Chimg minh rang AH vudng goc véi BD, AK vudng goc voi (SCD)

¢. Chirg minh rang (SAC) vudng goc v6i (AHK)

d. Tinh goc giita (SAC) va (SCD) (biét SA = a)

Bai 8. Cho hinh chop S.ABCD day la hinh vuéng canh a tdm O. SA vudng goc véi (ABCD), SA =a.

a. Ching minh cdc mit bén hinh chép déu la tam giac vudng

b. Chimg minh ring BD vudng goc v6i SC

c. Tinh goc gitra SC & (ABCD); (SBD) & (ABCD)

d. Tinh goc giita (SCD) & (ABCD). Tinh dién tich hinh chiéu cia ASCD trén (ABCD)

Dang 6: KHOANG CACH

Bai 1. Cho tr dién SABC, AABC vudng can tai B, AC = SA =2a va SA vuong goc voi (ABC)

a. Ching minh rang (SAB) vudng goc véi (SBC)

b. Tinh d(A, (SBC))

¢. Goi O 1a trung diém AC. Tinh d(O, (SBC))

Bai 2. Cho hinh chop S.ABCD day 1a hinh vudng canh a tam O. SA vuong goc voi (ABCD) va SA = 2a; dung
BK vuong goc vai SC.

a. Chimg minh rang SC vuéng goc véi (DBK)

b. Tinh d(A, (SBC)); d(A, (SDC)); d(O, (SBC))

c. Tinh d(BD, SC); d(AD, BK)

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD déu, O 1a tdim hinh vudéng ABCD, canh bén bang 2a, canh ddy bang a. Goi I, J
1a trung diém AB, CD.

a. Chtrng minh rang (SIJ) vudng goc véi (SAB)

b. Tinh d(O, (SCD)); d(l, (SCD))

c. Tinh d(SC, BD); d(AB, SD)

Bai 4. Cho hinh chop S.ABCD day la hinh thoi tdm O canh a, goc A = 60°, dudng cao SO = a.
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a. Tinh d(O, (SBC))

b. Tinh d(AD, SB)

Dang 7: DIEN TICH — HINH CHIEU

Bai 1. Cho tam giac ABC déu canh a, ndm trong mit phang (). Trén duong vudng goc véi (o) tai B, C. V&
BD = aV(2) / 2, CE = aV(2) nim cung phia v&i mét phing (a).

a. Chtrng minh rang tam giac ADE vuéng.

b. Tinh dién tich tam giac ADE.

c. Tim goc gitra (ADE) va ().

Bai 2. Cho tam giac ABC c6 B, C 1 hinh chiéu cua E, F 18n (o) sao cho tam gidc ABF 13 tam giac déu canh
a, CF=a, BE=4a/2.

a. Goi I = BC N EF. Ching minh rang Al vudng goc v6i AC

b. Tinh dién tich tam giac ABC.

¢. Tinh goc giita (ABC) va mit phing (o).

Bai 3. Cho tam gidc ABC can, day BC = 3a, BC vudng goc v6i (a), dudng cao aV(3). D 1a hinh chiéu cia A
1€n (a) sao cho tam giac DBC vuong tai D. Tim goc gitta (ABC) va (o).

Bai 4. Cho tam giac ABC déu canh a. Tl cac dinh A, B, C v& cac nira duong thang vuéng goc voi mit phang
chtra ABC. Lay D, E, F nam cung phia ddi vi mat phang chita ABC sao cho AD = a, BE = 2a, CF = x.

a. Tim x dé tam giac DEF vuong tai D.

b. V6i x vira tim dugc ¢ cau trén, tim goc gitra (ABC) va (DEF).
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